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แผนการจัดการเรียนรู้ เร่ือง จ านวนเชิงซ้อน 
รายวิชาเสริมทักษะคณติศาสตร์ 4 รหัสวิชา ค30204                              ช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 5 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เร่ือง จ านวนเชิงซ้อน                      จ านวน 19 ช่ัวโมง 
แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 1 เร่ือง การสร้างจ านวนเชิงซ้อน          จ านวน 3 ช่ัวโมง 
ภาคเรียนที่ 2 ปีการศึกษา 2561                 สอนวนัที่ 25, 26 เดือน ตุลาคม, 1 พฤศจิกายน พ.ศ. 2561 
******************************************************************************* 
1. ผลการเรียนรู้ 
 1) มีความคิดรวบยอดเก่ียวกบัจ านวนเชิงซอ้น  
 
2. สาระส าคญั 

 บทนิยาม จ านวนเชิงซอ้น คือ คู่อนัดบั (a, b) เม่ือ a, b R ถา้ให ้(a, b)  และ (c, d)  เป็นจ านวน
เชิงซอ้นใด ๆ แลว้ (a, b) = (c, d) ก็ต่อเม่ือ a = c และ b = d  

จ านวนเชิงซอ้น คือ จ  านวนที่มีสญัลกัษณ์ คือ z และอยูใ่นรูปของ a + bi ส่วน a เรียกวา่ ส่วนจริง 
ส่วน bi เรียกวา่ ส่วนจินตภาพ จ านวนเชิงซอ้น  z = a +bi จะถูก แบ่งเป็น 3 ลกัษณะ ดงัน้ี 

1) ถา้ a = 0 และ b 0 จะได ้z = bi ซ่ึงเป็นจ านวนจินตภาพ และเราเรียกจ านวนเชิงซอ้นใน
ลกัษณะเช่นน้ีวา่ จ านวนจินตภาพแท้   

2) ถา้ a   0 แต่ b = 0 จะได ้z = a ซ่ึงเป็นจ านวนจริง นัน่คือ จ  านวนจริงทุกจ านวนต่างก็เป็น
จ านวนเชิงซอ้นที่ไม่มีส่วนจินตภาพ 

3)  ถา้ a   0 และ b 0 จะได ้z = a +bi ซ่ึงเป็นจ านวนเชิงซอ้นที่มีทั้งส่วนจริงและจินตภาพ 
ถา้นิยาม i2 = -1 จะไดว้า่ส าหรับ in เม่ือ n  I+  { 0 }  

     1   ถา้ n หารดว้ย 4 ลงตวั 
     i ถา้ n หารดว้ย 4 แลว้เหลือเศษ 1 

 ค่าของ in =     -1 ถา้ n หารดว้ย 4 แลว้เหลือเศษ 2 
    -i ถา้ n หารดว้ย 4 แลว้เหลือเศษ 3 

3. จุดประสงค์การเรียนรู้ หลงัจากเรียนเร่ืองน้ีแลว้นกัเรียนสามารถ 
  3.1 ด้านความรู้ นกัเรียนสามารถ 
  3.1.1 บอกไดว้า่คู่อนัดบั (a, b) เป็นจ านวนเชิงซอ้น 
  3.1.2 เขียนจ านวนเชิงซอ้น (a, b) ในรูป a + bi และเขยีนจ านวนเชิงซอ้น a + bi ในรูป (a, b)ได ้
  3.1.3 ระบุส่วนจริงและส่วนจินตภาพของจ านวนเชิงซอ้นที่ก  าหนดใหไ้ด ้  
  3.1.4 ค านวณจ านวนเชิงซอ้นที่อยูใ่นรูปของ ni เม่ือ n เป็นจ านวนเตม็บวกได ้
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 3.2 ด้านทักษะกระบวนการ นกัเรียนสามารถ  
  3.2.1 แกปั้ญหา  
  3.2.2 ใหเ้หตุผล  
  3.2.3 ส่ือสาร การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์ และการน าเสนอ 
  3.2.4 เช่ือมโยงความรู้  
  3.2.5 มีความคิดริเร่ิมสร้างสรรค ์
 3.3 ด้านคุณลักษณะที่พึงประสงค์ นกัเรียน 
  3.3.1 มีความรับผดิชอบเพยีรพยายาม 
  3.3.2 มีความซ่ือสตัย ์
  3.3.3 ร่วมแสดง/ยอมรับฟังความคิดเห็นเพือ่น 
  3.3.4 มีระเบียบวนิยั รอบคอบ 
  3.3.5 มีความเช่ือมัน่ในตนเอง 
 

4. สาระการเรียนรู้   
ความหมายของจ านวนเชิงซ้อน 
 ในระบบจ านวนจริงสมการพหุนามบางสมการ เช่น  x2 + 1 = 0  ไม่มีค  าตอบเน่ืองจากก าลงัสอง

ของจ านวนใด ๆ จะมากกวา่หรือเท่ากบัศูนยเ์สมอจึงไม่มีจ  านวนจริงใดเป็นค าตอบของสมการแต่นกั
คณิตศาสตร์ตอ้งการสร้างระบบจ านวนซ่ึงขยายออกไปเพือ่ใหห้าค  าตอบของสมการพหุนามไดเ้สมอ
และเรียกจ านวนในระบบที่สร้างขึ้นใหม่น้ีวา่ “จ านวนเชิงซอ้น” (Complex number) ซ่ึงเซตของ
จ านวนในระบบใหม่น้ีตอ้งเป็นเซตที่มีเซตของจ านวนจริงเป็นสบัเซต 
  บทนิยาม จ  านวนเชิงซอ้น คือ คู่อนัดบั (a, b) เม่ือ a และ b เป็นจ านวนจริงและก าหนดการเท่ากนั
การบวกและการคูณของจ านวนเชิงซอ้น ดงัน้ี 
   ส าหรับจ านวนเชิงซอ้น (a, b) และ (c, d)  
   1) การเท่ากนั (a, b) = (c, d) ก็ต่อเม่ือ a = c และ b = d  
   2) การบวก (a, b) + (c, d) = (a + c , b + d)  
   3) การคูณ (a, b)   (c, d) = (ac - bd , ad + bc) 
  อาจแทน  (a, b)   (c, d)   ดว้ย  (a, b)(c, d) ก็ได ้เซตของจ านวนเชิงซอ้นเขียนแทนดว้ยสญัลกัษณ์ C 
  บทนิยาม ส าหรับจ านวนเชิงซอ้น z = (a, b) เม่ือ a และ b เป็นจ านวนจริง 

เรียก a วา่ส่วนจริง( real part ) ของ Z และแทนดว้ย Re(z)  
เรียก b วา่ส่วนจินตภาพ ( imaginary part ) ของ Z และแทนดว้ย Im(z)  
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  จากบทนิยามน้ีอาจกล่าวไดว้า่จ  านวนจริงก็คือจ านวนเชิงซอ้นที่มีส่วนจินตภาพเป็นศูนย์
จ  านวนเชิงซอ้นที่มีส่วนจริงเป็นศูนยแ์ต่ส่วนจินตภาพไม่ใช่ศูนยเ์รียกวา่จ  านวนจินตภาพแท ้(purely 
imaginary number)  
 

หน่วยจินตภาพ (Imaginary unit) 
  บทนิยาม จ านวนเชิงซอ้น (0, 1) เขียนแทนดว้ยสัญลกัษณ์ 1-  หรือ  i 
  โดยที่ i2 = – 1 เรียก i วา่หน่วยจินตภาพ (imaginary unit)  เม่ือ 

i =  1-    
i2 

=   21-  =  -1  

i3 =  i2i =  -i  
i4 =  (i2)2 =  (-1)2 =  1 
i9 =  (i4)2i =  (-1)2i =  i 
i14 =  (i4)3i2 =  i2 =  -1 
i23 =  (i4)5i3 =  i3 =  -i 
i24 =  (i4)6 =  16 =  1 

สรุป ถ้า n เป็นจ านวนเต็มบวกจะได้ 
in =  1 
i4n+1 =  i 
i4n+2 =  -1 
i4n+3 =  -i 

การเขียนจ านวนเชิงซ้อนในรูปของหน่วยจินตภาพ 
ตัวอย่างที่ 1 จงหาค่าของ in เม่ือ n เป็นจ านวนเตม็บวกต่อไปน้ี 
  1) i12  มีค่าเท่ากบั  1  

   เน่ืองจากจดัในรูป i4(3)+0  หรือ
 4
12

  จะได ้3 เหลือเศษ 0  

  2) i17  มีค่าเท่ากบั  1  

   เน่ืองจากจดัในรูป i4(4)+1  หรือ 
4

17
 จะได ้ 4 เหลือเศษ 1 

  3) i22 มีค่าเท่ากบั  1  

   เน่ืองจากจดัในรูป i4(5)+2  หรือ 
4

12
 จะได ้5 เหลือเศษ 2 
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  4) i23 มีค่าเท่ากบั  1  

   เน่ืองจากจดัในรูป i4(5)+3  หรือ 
4
23

 จะได ้5 เหลือเศษ 3 

ตัวอย่างที่ 2 จงเขียนจ านวนเชิงซอ้นใหอ้ยูใ่นรูปหน่วยจินตภาพ 
  1) 81-  = 1-81  
   = i99    (จาก  1- = i) 

   = 9i 
  2) 3 + 50-  = 3 + 1-50  
   = 3 + i552   (จาก  1- = i) 

   = 3 + 5 2 i 
 จ านวนเชิงซอ้นที่อยูใ่นรูป (0, b) สามารถเขียนในรูปหน่วยจินตภาพไดเ้ป็น bi จ  านวนเชิงซอ้นที่
อยูใ่นรูป (a, b) เขียนในรูปหน่วยจินตภาพไดเ้ป็น a + bi 
 สามารถสรุปลกัษณะต่างๆของจ านวนเชิงซอ้น z = (a, b) = a + bi ไดด้งัน้ี 
  (1) ถา้ a = 0 และ b  0 จะได ้z = bi ซ่ึงเป็นจ านวนจินตภาพและเรียก จ านวนเชิงซอ้นน้ีวา่
จ านวนจินตภาพแท้ 

  (2) ถา้ a  0 และ b = 0 จะได ้z = a ซ่ึงเป็นจ านวนจริง a นัน่คือจ านวนจริงทุกจ านวนเป็น
จ านวนเชิงซอ้นที่มีส่วนจินตภาพเป็น 0 
  (3) ถา้ a  0 และ b  0 จะได ้z = a + bi ซ่ึงเป็นจ านวนเชิงซอ้นที่มีทั้งส่วนจริงและส่วนจินตภาพ 
ตัวอย่างที่ 1 จงเขียนจ านวนต่อไปน้ีใหอ้ยูรู่ปของ a + bi 
  1) จ านวนเชิงซอ้น (4, 1) คือ 4 + i 
  2) จ านวนเชิงซอ้น (0, –9) คือ –9i 
  3) จ านวนเชิงซอ้น (–3, 8) คือ –3 + 8i 
  4) จ านวนเชิงซอ้น (–4, –3) คือ –4 – 3i  
  5) จ านวนเชิงซอ้น (5, –1) คือ 5 – i 
ตัวอย่างที่ 2 จงบอกส่วนจริง Re(z) และส่วนจินตภาพIm(z) ของจ านวนเชิงซอ้นต่อไปน้ี 
  1) จ านวนเชิงซอ้น (5, 8) มีส่วนจริง Re(z) คือ 5  ส่วนจินตภาพ Im(z) คือ 8 
  2) จ านวนเชิงซอ้น (8, –2) มีส่วนจริง Re(z) คือ 8 ส่วนจินตภาพ Im(z) คือ –2 
  3) จ านวนเชิงซอ้น –7 – 4i มีส่วนจริง Re(z) คือ –7 ส่วนจินตภาพ Im(z) คือ –4 
  4) จ านวนเชิงซอ้น 1 – 9i มีส่วนจริง Re(z) คือ 1 ส่วนจินตภาพ Im(z) คือ –9 
  5) จ านวนเชิงซอ้น 5 + 3i มีส่วนจริง Re(z) คือ 5 ส่วนจินตภาพ Im(z) คือ 3 
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5. กิจกรรมการเรียนรู้ 
ช่ัวโมงที่ 1 
 5.1 ขั้นกระตุ้น   
  5.1.1 ใหน้กัเรียนบอกเซตของจ านวนที่นกัเรียนทราบ (แนวตอบ R, I, Q, N) 

  5.1.2 ครูใหน้กัเรียนพจิารณาสมการก าลงัสอง  01x 2    

จะได ้      1x2   
ครูถามนกัเรียนวา่ มีจ  านวนจริงใดที่ยกก าลงัสองแลว้ได ้–1 หรือไม่ นกัเรียนควรตอบไดว้า่

ไม่มี เน่ืองจากไม่มีจ  านวนจริงใดที่ยกก าลงัสองแลว้นอ้ยกวา่ศูนย ์ 
นกัคณิตศาสตร์จึงไดส้ร้างระบบจ านวนชนิดใหม่ เรียกวา่ จ  านวนเชิงซอ้น เพือ่ใหห้าค่าของ 

x จากสมการ 1x 2   ได ้ โดยไดเ้สนอความคิดเห็นให้ i แทนจ านวนเหล่าน้ีซ่ึง 

01i2   
      1i2   

สามารถเขียนในรูป     1-i   

และเรียก i วา่รากที่สองของ –1 
 5.1.3 ครูและนกัเรียนสนทนาเก่ียวกบัจ านวนต่าง ๆ ที่เกิดขึ้นจากความจ าเป็นของมนุษย ์
ในการที่จะแกปั้ญหาต่าง ๆจ านวนใหม่ ๆที่เกิดขึ้นนอกจากจะท าใหแ้กปั้ญหาตามตอ้งการไดแ้ลว้ยงั
ก่อให้เกิดความรู้และทฤษฎีใหม่ ๆซ่ึงในที่น้ีจะกล่าวถึงจ านวนจ านวนหน่ึงที่เรียกว่า “จ านวนเชิงซอ้น” 
ครูท าความคุน้เคยในการเร่ิมเรียน จากนั้นทบทวนความรู้การแกส้มการโดยใหน้กัเรียนแต่ละคน
ยกตวัอยา่งสมการก าลงัสองในระบบจ านวนจริงแลว้ร่วมกนัอภิปรายวา่ค  าตอบของสมการก าลงัสอง
ในระบบจ านวนจริงเป็นอยา่งไรในทางคณิตศาสตร์ก าหนดวา่ค  าตอบที่เป็นจริงในระบบสมการคือ
เม่ือตรวจค าตอบแลว้ท าใหส้มการทั้งสองขา้งเท่ากนัแต่ถา้ต  าตอบใดติดลบและอยูภ่ายในเคร่ืองหมาย
กรณฑค์  าตอบนั้นไม่เป็นจริงในระบบสมการนกัคณิตศาสตร์จึงหาวิธีแกปั้ญหาของค าตอบที่ติดลบ
และอยูภ่ายในเคร่ืองหมายกรณฑ ์ 
  5.1.4 ท าแบบทดสอบก่อนเรียน เร่ือง จ  านวนเชิงซอ้น จ านวน 20 ขอ้  
  5.1.5 ครูน าเสนอปัญหาตวัอยา่งที่ 2 จงเขียนจ านวนเชิงซอ้นใหอ้ยูใ่นรูปหน่วยจินตภาพ 
   1) 81-    2) 3 + 50-  
(แนวการตอบ 1) 81-  = 1-81  
    = i99    (จาก  1- = i) 

    = 9i 
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    2) 3 + 50-  = 3 + 1-50  
    = 3 + i552   (จาก  1-  = i) 

    = 3 + 5 2 i) 
 5.2 ขั้นส ารวจ 
  5.2.1 ใหน้กัเรียนท าใบกิจกรรมฝึกทกัษะที่ 1 ขอ้ 1 
 5.3 ขั้นอภิปราย 
  5.3.1 นกัเรียนร่วมกนัอภิปรายการไดม้าซ่ึงค  าตอบของใบกิจกรรมฝึกทกัษะที่ 1 (แนวตอบ 
ค าตอบที่ไดจ้ะประกอบดว้ยจ านวนจริงและจ านวนที่มีลกัษณะ a-  เม่ือ a R-{0} จะไดว้า่ 

a-  = a  1- = a i) 
 5.4 ขั้นสรุป 
  5.4.1 อธิบายนกัเรียนวา่ จ  านวนที่ประกอบดว้ย 1-  หรือ i คือจ านวนที่เป็นสมาชิกของเซต
จ านวนชนิดใหม่ที่เกิดขึ้นมาเพือ่รองรับค าตอบของสมการพหุนามบางสมการที่มีค  าตอบเป็น a-  
ซ่ึงเกาส์เรียกวา่ จ  านวนเชิงซอ้น 
 5.5 ขั้นน าไปใช้ 
  5.5.1 ใหน้กัเรียนท าใบกิจกรรมฝึกทกัษะที่ 1 ขอ้ 2 
ช่ัวโมงที่ 2 
 5.1 ขั้นกระตุ้น   
  5.1.1 ทบทวนความรู้ค่า i โดยที่ i2 = -1 
  5.1.2 น าเสนอปัญหา i3, i4  บนกระดานแลว้ใหน้กัเรียนน าความรู้เร่ืองเลขยกก าลงัมาแกปั้ญหา 
(แนวตอบ  i3 = i  i  i = i2  i = (-1)i = -i  
    i4 = i  i  i  i  = i2  i2 = (-1)(-1) = 1) 
 5.2 ขั้นส ารวจ 
  5.2.1 ใหน้กัเรียนแต่ละคนหาค่า in โดยที่ n เป็นเลขที่ของนกัเรียน 
  5.2.2 ใหน้กัเรียนจดักลุ่มของเพือ่นในหอ้งโดยใชปั้ญหาของแต่คนเป็นแนวทางในการจดักลุ่ม 
(แนวตอบ จะไดน้กัเรียนที่หมด 4 กลุ่ม คือกลุ่มทีมี่ ค  าตอบเป็น i , -i, -1, 1) 
  5.2.3 ใหน้กัเรียนหาความสมัพนัธข์องเพือ่นในกลุ่มวา่เป็นอยา่งไร (เม่ือน า 4 มาหารแลว้ลงตวั 
หรือเศษ 1 เศษ 2 เศษ 3) 
  5.2.4 ท าใบกิจกรรมฝึกทกัษะที่ 2 ขอ้ 1, 2 เป็นกลุ่มตามที่จดั 
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 5.3 ขั้นอภิปราย 
  5.3.1 นกัเรียนน าเสนอแนวทางการตอบค าทางของตนเองจากการท าใบกิจกรรมฝึกทกัษะที่ 2 
ขอ้ 1 
 5.4 ขั้นสรุป 
  5.4.1 ใหน้กัเรียนสรุปผลการท ากิจกรรม โดยขอ้สรุปที่ได ้คือ 

ถา้นิยาม i2 = -1 จะไดว้า่ส าหรับ in เม่ือ n  I+  { 0 }  
     1   ถา้ n หารดว้ย 4 ลงตวั 
     i ถา้ n หารดว้ย 4 แลว้เหลือเศษ 1 

 ค่าของ in =     -1 ถา้ n หารดว้ย 4 แลว้เหลือเศษ 2 
    -i ถา้ n หารดว้ย 4 แลว้เหลือเศษ 3 

 5.5 ขั้นน าไปใช้ 
  5.5.1 ใบกิจกรรมฝึกทกัษะที่ 2 ขอ้ 3 
ช่ัวโมงที่ 3 
 5.1 ขั้นกระตุ้น   
  5.1.1 ทบทวนความรู้ in การเล่นเกม ฉนัคือใคร  
ก าหนดให ้
  
 

หน่ึงเมด็ แทน จ านวน – 1  หน่ึงฝา แทน จ านวน + 1  หน่ึงฝาหน่ึงเมด็ มีค่าเท่ากบั 0 

 

หน่ึงเมด็ แทน จ านวน – i  หน่ึงฝา แทน จ านวน + i  หน่ึงฝาหน่ึงเมด็ มีค่าเท่ากบั 0 
แบ่งกลุ่มนกัเรียนออกเป็น 2 กลุ่มเท่ากนั นกัเรียนแต่ละกลุ่มจะไดต้ะกร้าอุปกรณ์จ านวนเชิงซอ้น 
และกระดานจ านวนเชิงซอ้น  
 วธีิเล่น 1) ใหน้กัเรียนตั้งแถวเป็นแถวตอนยาวคกัเลือกคนอ่านโจทย ์1 คน ที่เหลือเป็นคนตอบ 
   2) ครูเป็นกรรมการตรวจค าตอบในเวลาที่ก  าหนด 
   3) นกัเรียนที่อ่านโจทย ์อ่านโจทย ์i2 คนเล่นตอ้งตอบภายใน 10 วนิาที (-1) ครูกั้นกลาง
ระหวา่งคนอ่านและคนตอบ ถา้ตอบถูกใหน้กัเรียนหยบิอุปกรณ์ที่มีค่าเท่ากบัจ านวนที่ก  าหนดลงใน
กระดานจ านวนเชิงซอ้น ใชเ้วลาเล่นกลุ่มละ 2 นาที แลว้นบัแตม้กลุ่มทีมี่อุปกรณ์มากที่สุดเป็นผูช้นะ 
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  5.1.2 ครูน าเสนอปัญหา 
ตัวอย่างที่ 1 จงเขียนจ านวนต่อไปน้ีใหอ้ยูรู่ปของ a + bi และบอกส่วนจริง Re(z) และส่วนจินตภาพ
Im(z) ของจ านวนเชิงซอ้น 
  1) จ านวนเชิงซอ้น (4, 1) คือ 4 + i 
 
 

     4    i 
ส่วนจริง คือ 4 [Re(z) = 4]   ส่วนจินตภาพ คือ 1 [Im(z) = 1] 
  2) จ านวนเชิงซอ้น (0, –9) คือ –9i 
 
 

0    -9i 
ส่วนจริง คือ 0 [Re(z) = 0]   ส่วนจินตภาพ คือ -9 [Im(z) = -9] 
  3) จ านวนเชิงซอ้น (–3, 8) คือ –3 + 8i 
 
 
    -3     8i 
ส่วนจริง คือ -3 [Re(z) = -3]   ส่วนจินตภาพ คือ 8 [Im(z) = 8] 
  4) จ านวนเชิงซอ้น (–4, –3) คือ –4 – 3i  
 
 
    -4     -3i 
ส่วนจริง คือ -4 [Re(z) = -4]   ส่วนจินตภาพ คือ -3 [Im(z) = -3] 
 5.2 ขั้นส ารวจ 
  5.2.1 ใหน้กัเรียนท าใบกิจกรรมฝึกทกัษะที่ 3 ขอ้ 1, 2, 3, 4 
 5.3 ขั้นอภิปราย 
  5.3.1 ใหน้กัเรียนน าเสนอค าตอบของตนเอง โดยพลดักนัเฉลยคนละ 1 ขอ้ นกัเรียนที่ไม่ได้
น าเสนอสามารถซกัถามและอภิปรายค าตอบของเพือ่นที่น าเสนอได ้และครูบอกค าตอบหลงัมีขอ้ยตุิ
จากการเฉลยค าตอบในแต่ละขอ้ 
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 5.4 ขั้นสรุป 
  5.4.1 ใหน้กัเรียนสรุปผลการท ากิจกรรม โดยขอ้สรุปที่ได ้คือ   
บทนิยาม ส าหรับจ านวนเชิงซอ้น z = (a, b) เม่ือ a และ b เป็นจ านวนจริง 
   เรียก a วา่ส่วนจริง(real part) ของ z และแทนดว้ย Re(z)  
   เรียก b วา่ส่วนจินตภาพ (imaginary part) ของ z และแทนดว้ย Im(z)  
 5.5 ขั้นน าไปใช้ 
  5.5.1 ใหน้กัเรียนท าใบกิจกรรมฝึกทกัษะที่ 3 ขอ้ 5 
  5.5.2 ทดสอบหลงัเรียน 

6. ส่ือการเรียนรู้ และแหล่งเรียนรู้ 
 6.1 ส่ือการเรียนรู้ 
  6.1.1 หนงัสือเรียนรายวชิาเพิม่เติม คณิตศาสตร์ ม.5 เล่ม 2 หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 จ านวนเชิงซอ้น 
  6.1.2 แบบฝึกหดัคณิตศาสตร์ ม.5 เล่ม 2 หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 จ านวนเชิงซอ้น 
  6.1.3 ใบกิจกรรมฝึกทกัษะที่ 1, 2, 3 เร่ือง การสร้างจ านวนเชิงซอ้น 

6.2 แหล่งการเรียนรู้ 
 6.2.1 หอ้งเรียน 
 6.2.2 หอ้งสมุด 
 6.2.3 อินเทอร์เน็ต 
7. การวัดผลประเมินผล 

รายการวดั วธีิวดั เคร่ืองมือ เกณฑก์ารประเมิน 
7.1 การประเมินผลดา้น
ความรู้และความสามารถ
ของนกัเรียน 

ตรวจผลงาน ใบ
กิจกรรม และแบบฝึก
ทกัษะ 

แบบประเมินผลดา้น
ความรู้และ
ความสามารถของ
นกัเรียน 

คะแนนเฉล่ียรวมใน
ระดบัดีขึ้นไป 

7.2 การประเมินผล    
ก่อนเรียน 

ตรวจแบบทดสอบ   
ก่อนเรียน 

แบบทดสอบ       
ก่อนเรียน 

คะแนนมากกวา่        
ร้อยละ 60 

7.3 การประเมินผล         
หลงัเรียน 

ตรวจแบบทดสอบ   
หลงัเรียน 

แบบทดสอบ        
หลงัเรียน 

คะแนนมากกวา่        
ร้อยละ 60 

7.4 การประเมินดา้น
ทกัษะกระบวนการทาง
คณิตศาสตร์ 

สงัเกตและตรวจจาก
ใบกิจกรรมและแบบ
ฝึกทกัษะ 

แบบประเมินดา้น
ทกัษะกระบวนการ
ทางคณิตศาสตร์ 

คะแนนเฉล่ียรวมใน
ระดบัดีขึ้นไป 
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รายการวดั วธีิวดั เคร่ืองมือ เกณฑก์ารประเมิน 
7.5 การประเมิน
คุณลกัษณะที่พงึประสงค์
รายบุคคลขณะร่วมท า
กิจกรรม 

สงัเกตจากการท า
กิจกรรม 

แบบประเมิน
คุณลกัษณะที่พงึ
ประสงคร์ายบุคคล
ขณะร่วมท ากิจกรรม 

คะแนนเฉล่ียรวมใน
ระดบัดีขึ้นไป 
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8. ความคดิเห็นและข้อเสนอแนะของผู้บริหารสถานศึกษาหรือผู้ที่ได้รับมอบหมาย 
 ไดต้รวจแผนการจดัการเรียนรู้ที่ 1 เร่ือง การสร้างจ านวนเชิงซอ้น ของ นางสาวสุพฒัตา ศรีเมือง  
มีความเห็นดงัน้ี 
 8.1 กระบวนการเรียนรู้ 
   มีความสอดคลอ้งกบัจุดประสงค ์ เหมาะสมกบัความสนใจและความถนดัของนกัเรียน 
   ไม่สอดคลอ้งและยงัไม่เนน้นกัเรียนเป็นส าคญัควรปรับปรุง 
 8.2 การจดักิจกรรมการเรียนรู้ 
    ค  านึงถึงล าดบัขั้นของการเรียนรู้โดยจดัใหน้กัเรียนไดมี้โอกาสเรียนรู้จากประสบการณ์จริง 
ส่งเสริมใหน้กัเรียนฝึกการคิดอยา่งหลากหลาย  สร้างองคค์วามรู้ไดด้ว้ยตนเองและมีการฝึกให้
นกัเรียนมีวนิยัและความรับผดิชอบในการท างาน 
   ล  าดบัขั้นของการเรียนรู้ไม่สอดคลอ้ง  ควรปรับปรุง 
 8.3 การวดัผลและประเมินผล 
   ระบุวธีิวดัและเคร่ืองมือวดัสอดคลอ้งกบักิจกรรมการเรียนรู้ใชว้ธีิการที่หลากหลาย
สอดคลอ้งและเหมาะสมกบัวตัถุประสงคก์ารวดั 
   ไม่ระบุวธีิวดัและเคร่ืองมือวดัไม่หลากหลายและไม่สอดคลอ้งกบัวตัถุประสงคข์องการวดั  
ควรปรับปรุง 
 8.4 ความเหมาะสมในการน าแผนการจดัการเรียนรู้ไปใชจ้ดัการเรียนรู้  
   สามารถน าไปใชจ้ดัการเรียนรู้ไดจ้ริง 
   ควรปรับปรุงก่อนน าไปใชจ้ดัการเรียนรู้ 
 8.5 ขอ้เสนอแนะอ่ืน ๆ 
  …………………………………………………...…………………………………………… 
……………………….……………………………………………………………………………… 
……………………….……………………………………………………………………………… 
 

           (ลงช่ือ).......................................................... 
   (นางนวพรรณ มะลิรักษ)์ 

ต าแหน่ง ผูอ้  านวยการโรงเรียนหนองถ่มวทิยา รักษาราชการแทน 
                     ผูอ้  านวยการโรงเรียนกระดุมทองวิทยา 

         วนัที่.........เดือน....................พ.ศ........ 
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รายวิชาเสริมทักษะคณติศาสตร์ 4 
รหัสวิชา ค30204 
ระดับช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 5 

ใบกิจกรรม 
ฝึกทักษะที่ 1 

ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ที ่1 
เร่ือง  การสร้างจ านวนเชิงซ้อน 
โดย นางสาวสุพัฒตา ศรีเมือง 

 
ช่ือ...........................................................................................ชั้น......................เลขที่.......................... 
1. จงเขียนจ านวนเชิงซอ้นต่อไปน้ีใหอ้ยูใ่นรูปของหน่วยจินตภาพ 
 1) 9-  
 วธีิท า  9-  =………………………………………………………….. 
    =…………………………………………………………..
    =………………………………………………………….. 
  แต่  1-  =………………………………………………………….. 
  ดงันั้น  9-  =………………………………………………………….. 
 2) 64-  
 วธีิท า      64-  =………………………………………………………….. 
    =…………………………………………………………..
    =………………………………………………………….. 
  แต่  1-  =………………………………………………………….. 
  ดงันั้น  64-  =………………………………………………………….. 
 3) 25-2  
 วธีิท า  25-2  =………………………………………………………….. 
    =…………………………………………………………..
    =………………………………………………………….. 
  แต่  1-  =………………………………………………………….. 
  ดงันั้น  25-2  =………………………………………………………….. 
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2. จงเติมค าตอบลงในตารางใหถู้กตอ้ง 
 

ข้อ จ านวนเชิงซ้อน วิธีท า เขียนให้อยู่ในรูปหน่วยจินตภาพ 
1 4  122    2i 
2 50    
3 100    
4 121    
5 83     
6 32     
7 54-     
8 2-7     
9 495     

10 
3
2

9    
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รายวิชาเสริมทักษะคณติศาสตร์ 4 
รหัสวิชา ค30204 
ระดับช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 5 

ใบกิจกรรม 
ฝึกทักษะที่ 2 

ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ที ่1 
เร่ือง  การสร้างจ านวนเชิงซ้อน 
โดย นางสาวสุพัฒตา ศรีเมือง 

 
ช่ือ...........................................................................................ชั้น......................เลขที่.......................... 

1. จงหาค่า ik เม่ือ k เป็นจ านวนเตม็บวกต่อไปน้ี 
 

ข้อ ik 
จัดรูป ik ให้อยู่ในรูป i4n+r 
เม่ือ r คือเศษและ n   I+ 

ผลลัพธ์ 

1 i8 i4(2) 1 
2 i13   
3 i26   
4 i31   
5 i32   
6 i43   
7 i21   
8 i38   
9 i99   
10 i100   

 
สรุป  
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
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2. ใหน้กัเรียนระบายสีฟ้าในช่องวา่งที่มีผลลพัธ ์i ระบายสีเหลือง ในช่องวา่งที่มีผลลพัธ ์–i        
ระบายสีแดง ในช่องวา่งที่มีผลลพัธ ์1 และระบายสีเขียว ในช่องวา่งที่มีผลลพัธ ์-1 
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3. จงหาค่าของ 
 1) i + i2 + i3 + i4  =……………………………………………………………………. 
    =……………………………………………………………………. 
 2) 1 + i + i2 + i3 =……………………………………………………………………. 
    =……………………………………………………………………. 
 3) 1 + i + i2 + i3 +… + i13 =…………………………………………………………………….
         =……………………………………………………………………. 
         =……………………………………………………………………. 
 4) 1 + i + i2 + i3 +… + i101 =…………………………………………………………………….
          =……………………………………………………………………. 
          =……………………………………………………………………. 
          =……………………………………………………………………. 
 5) i10 + i11 + i12 + i13  =……………………………………………………………………. 
    =……………………………………………………………………. 
    =……………………………………………………………………. 
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โจทย์บัตรค า ฉันคือใคร 
กติกา 
  
 

หน่ึงเมด็ แทน จ านวน – 1  หน่ึงฝา แทน จ านวน + 1  หน่ึงฝาหน่ึงเมด็ มีค่าเท่ากบั 0 

 

หน่ึงเมด็ แทน จ านวน – i  หน่ึงฝา แทน จ านวน + i  หน่ึงฝาหน่ึงเมด็ มีค่าเท่ากบั 0 
แบ่งกลุ่มนกัเรียนออกเป็น 2 กลุ่มเท่ากนั นกัเรียนแต่ละกลุ่มจะไดต้ะกร้าอุปกรณ์จ านวนเชิงซอ้น 
และกระดานจ านวนเชิงซอ้น  
วิธีเล่น 
 1. ใหน้กัเรียนตั้งแถวเป็นแถวตอนยาวคกัเลือกคนอ่านโจทย ์1 คน ที่เหลือเป็นคนตอบ 
 2. ครูเป็นกรรมการตรวจค าตอบในเวลาที่ก  าหนด 
 3. นกัเรียนที่อ่านโจทย ์อ่านโจทย ์i2 คนเล่นตอ้งตอบภายใน 10 วนิาที (-1) ครูกั้นกลางระหวา่ง
คนอ่านและคนตอบ ถา้ตอบถูกใหน้กัเรียนหยบิอุปกรณ์ที่มีค่าเท่ากบัจ านวนที่ก  าหนดลงในกระดาน
จ านวนเชิงซอ้น ใชเ้วลาเล่นกลุ่มละ 2 นาที แลว้นบัแตม้กลุ่มทีมี่อุปกรณ์มากที่สุดเป็นผูช้นะ 
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บัตรค าถาม 
i2   i2  = -1 i21 i21  = i i40 i40  = 1 i59   i59  = -i 
i3   i3  = -i i22   i22  = -1 i41  i41  = i i60   i60  = 1 
i4   i4  = 1 i23   i23  = -i i42   i42  = -1 i61   i61  = i 
i5   i5  = i i24   i24  = 1 i43   i43  = -i i62   i62  = -1 
i6   i6  = -1 i25   i25  = i i44   i44  = 1 i63   i63  = -i 
i7   i7  = -i i26   i26  = -1 i45   i45  = i i64   i64  = 1 
i8   i8  = 1 i27   i27  = -i i46   i46  = -1 i65   i65  = i 
i9   i9  = i i28   i28  = 1 i47   i47  = -i i66   i66  = -1 
i10   i10  = -1 i29   i29  = i i48   i48  = 1 i67   i67  = -i 
i11  i11  = -i i30   i30  = -1 i49   i49  = i i68  i68  = 1 
i12  i12  = 1 i31   i31  = -i i50   i50  = -1 i69   i69  = i 
i13   i13  = i i32   i32  = 1 i51   i51  = -i i70   i70  = -1 
i14   i14  = -1 i33   i33  = i i52   i52  = 1 i71   i71  = -i 
i15   i15  = -i i34   i34  = -1 i53   i53  = i i72   i72  = 1 
i16   i16  = 1 i35   i35  = -i i54   i54  = -1 i73   i73  = i 
i17   i17  = i i36   i36  = 1 i55   i55  = -i i74   i74  = -1 
i18   i18  = -1 i37   i37  = i i56   i56  = 1 i75   i75  = -i 
i19   i19  = -i i38   i38  = -1 i57   i57  = i i76   i76  = 1 
i20   i20  = 1 i39   i39  = -i i58   i58  = -1 i77   i77  = i 
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รายวิชาเสริมทักษะคณติศาสตร์ 4 
รหัสวิชา ค30204 
ระดับช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 5 

ใบกิจกรรม 
ฝึกทักษะที่ 3 

ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ที ่1 
เร่ือง  การสร้างจ านวนเชิงซ้อน 
โดย นางสาวสุพัฒตา ศรีเมือง 

 
ช่ือ...........................................................................................ชั้น......................เลขที่.......................... 
 
1. จงพจิารณาคู่อนัดบัในตารางต่อไปน้ีแลว้ตอบค าถาม 

ข้อ โจทย์ 
จ านวนเชิงซ้อน 

เหตุผล 
เป็น ไม่เป็น 

1 (5, 8)    
2 ( 3 ,  1)    
3 (-7, 25)    
4 (0 ,  π )    
5 (-2.5, 4.8)    
6 (-1 ,  2 )    
7 (-5 ,  5 )    
8 ( 3  + 5, 2)    
9 (1 , 4 )    

10 ( 9 ,  3
2
1

)    

 
สรุป  
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
   
 
 



53 

2. จงเขียนจ านวนเชิงซอ้นต่อไปน้ีใหอ้ยูใ่นรูปของ a + bi 
 

ข้อ 
จ านวนเชิงซ้อนในรูป  

(a, b) 
จ านวนเชิงซ้อนในรูป  

a+ bi 
ส่วนจริง 

a 
ส่วนจินตภาพ 

b 
1 (6, -3)    
2 (4,  3 )    
3 (0, 8)    
4 (-5, 0)    
5 (2, π )    

 
3. จงเขียนจ านวนเชิงซอ้นต่อไปน้ีใหอ้ยูใ่นรูปของ (a, b) 

ข้อ 
จ านวนเชิงซ้อนในรูป  

a+ bi 
จ านวนเชิงซ้อนในรูป  

(a, b) 
ส่วนจริง a ส่วนจินตภาพ b 

1 12    
2 i3     
3 -9i    
4 4 + 3i    
5 -2 – 2i    

 
สรุป  
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
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4. ก าหนดจ านวนเชิงซอ้นต่อไปน้ีใหน้กัเรียนเติมค าตอบที่ถูกตอ้งลงในช่องวา่ง 

ข้อ 
จ านวนเชิงซ้อนในรูป  

a+ bi 
จ านวนเชิงซ้อนในรูป  

(a, b) 
ส่วนจริง 

a 
ส่วนจินตภาพ 

b 
1 3 + 0i    
2  (–2, 0)   
3   9 0 
4  (-5, -1)   
5 –4 + 6i    
6 -2 – 3i    
7  ( 3 , i)   
8   0 8 
9   0 -7 
10  (0,  -1)   

 
สรุป  
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
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5. ใหน้กัเรียนระบายสีชมพใูนช่องที่มีค่าความจริงเป็นจริง และระบายสีฟ้าในช่องที่มีค่าความจริง
เป็นเทจ็ เม่ือก าหนดให ้ z1 = 3 , z2 = -2i,  z3 = 3 - 2i,  z4 = 2,  z5 = 5i,  z6 = 2 + 5i,  z7 = -1,  z8 =  -4i , 
z9 =  -1 - 4i 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Re (z1) = 0 

Re (z1) =3  

Re (z4) = 2 

Re (z3) = -2 

Re (z3) = 3 

Im (z2) = 0 

Re (z2) = 0 

Re (z2) =-2 
Im (z9) = -4 Im (z1) = 0 

Re (z7) = -1 Re (z1) = 3 
Im (z4) = 2 Re (z4) = 1 

Re (z6) = 2 

Im (z3) = -2i 

Re (z5)=0 

Re (z5) = 5 

Im (z8) = -4i 
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แบบทดสอบก่อนเรียน เร่ือง จ านวนเชิงซ้อน 

ค าช้ีแจง ใหน้กัเรียนเลือกค าตอบทีถู่กที่สุดเพยีง 1 ค าตอบ โดยท าเคร่ืองหมาย   ลงในกระดาษค าตอบ 
1. จ านวนในขอ้ใดไม่ใช่จ านวนเชิงซอ้น 
ก. (2, 3) 
ข. 16-  
ค. (2, 3i) 

ง. 
2

i53
i7












 

2. พจิารณาขอ้ความต่อไปน้ีขอ้ใดกล่าว
ถูกตอ้ง 
(a) ถา้ (3, –2) แลว้เขียนใหอ้ยูใ่นรูป a + bi  
ได ้3 + 2i 
(b) ถา้ -5-3i แลว้เขียนใหอ้ยูใ่นรูป (a, b)      
ได ้(-5, 3) 
ก. ขอ้ (a) และ ขอ้ (b) จริง 
ข. ขอ้ (a) และ ขอ้ (b) เทจ็ 
ค. ขอ้ (a) จริง และ ขอ้ (b) เทจ็ 
ง. ขอ้ (a) เทจ็ และ ขอ้ (b) จริง 
3. ส่วนจินตภาพของจ านวนเชิงซอ้น 2 - 3i 
คือขอ้ใด 
ก. 3i 
ข. 3 
ค. -3 
ง. 2 
4. ให ้a เป็นจ านวนเตม็บวกใด ๆ แลว้ค่าของ 
ia ia+1ia+2ia+3 ตรงกบัขอ้ใดต่อไปน้ี 
ก. –i 
ข. -1 
ค. 1 
ง. i 

5. ขอ้ใดคือค่าของ x และ y จากสมการ         
(2y, 3) + (x, 2x –y)   =   (10, 3) ตามล าดบั 
ก. 1, 2    
ข. 2, 3    
ค. 2, 4    
ง. 4, 2 
6. ถา้ (x, y)(1, -2) = (-7, -16) แลว้จ านวน
เชิงซอ้น (x, y) คือขอ้ใด 
ก. (5, 6) 
ข. (6, 5) 
ค. (5, -6) 
ง. (-6, -5) 
7. ผลบวกของจ านวนเชิงซอ้น  
17 + (5 -7i) + (-9 – 8i) + 4i เท่ากบัขอ้ใด 
ก. 11 – 13i 
ข. - 11 – 13i 
ค. 13 - 11i 
ง. -13 - 11i 
8. ขอ้ใดต่อไปน้ีไม่ถูกตอ้ง 
ก. ส่วนจินตภาพของจ านวนเชิงซอ้น                
( 2 -i)2 คือ -2 2  
ข. ส่วนจินตภาพของสงัยคุของจ านวน
เชิงซอ้น [(4, -9) + (3, -4)] คือ 13 
ค. ตวัผกผนัการบวกของจ านวนเชิงซอ้น         
(3, -5) คือ -3 + 5i 
ง. ค่าของ x และ y ที่สอดคลอ้งกบัสมการ  
y2i2 = (1 – x)2i คือ 1 และ -1 
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9. ถา้ z เป็นจ านวนเชิงซอ้น และ
1z18=36-z3 แลว้ค่าสมับูรณ์ของ z 

เท่ากบัจ านวนใด 
ก. 2 
ข. 6 
ค. 4 
ง. 8 
10.  ให้ z1 และ z2  เป็นจ านวนเชิงซอ้นใด ๆ  
และ 

1
z เป็นสงัยคุของ  z1   พจิารณาขอ้ความ

ต่อไปน้ี 

(a)   
1z = 

1
z = 

1
z-  

(b) 21 z+z    =   
1z  + 

2z  

(c) 21 zz      =   1z   2z  
ขอ้ใดต่อไปน้ีถกูต้อง 
ก. ขอ้ (a), (b) ถูกตอ้ง   
ข.  ขอ้ (b), (c) ถูกตอ้ง 
ค ขอ้ (a), (c) ถูกตอ้ง   
ง.  ขอ้ (a), (b) และ (c) มีขอ้ถูกเพยีงขอ้เดียว 
11. จากกราฟที่ก  าหนดใหค้ือสมการขอ้ใด 
 
 
 
 
ก. 3z  =1           
ข. 2i-3z  = 1 
ค. 6iz  = 2     
ง.    z + z  = 4                   
 
 

12.ขอ้ใดคือรูปเชิงขั้วของ  –2 + 2 i3  

ก. 4(cos 120  + isin 120 )  
ข.  3(cos 120  + isin 120 ) 
ค. 3 (cos 120  + isin 120 ) 
ง. 2 (cos 120  + isin 120 ) 

13. ขอ้ใดคือค่าของ  




cis2252

cis54083
    

ก.    3 – 3i   
ข.    –3 – 3i   
ค.   –3 + 3i   
ง.    3 + 3i 
14. ขอ้ใดคือค่าของ (1 + i3 )7 

ก. –64  + 64 i3   

ข. 64  + 64 i3    

ค. 64  – 64 i3    

ง. –64  – 64 i3  

15. ผลคูณของรากที่สองจ านวนเชิงซอ้น       
3 + 4i มีค่าเท่าไร 
ก. -3 - 4i 
ข. 3 – 4i  
ค. -3 + 4i 
ง. 3 + 4i 
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16. ก าหนดจ านวนเชิงซอ้น z = x + yi รากที่
สองของจ านวนเชิงซอ้นที่ก  าหนดใหส้ามาหา
ไดจ้ากขอ้ใด 

ก. 0y:i
2

xr+
2

x+r± ≥  

ข. 0<y:i
2

xr+
2

x+r±  

ค. 0>y:i
2

xr
2

x+r± -  

ง. 0y:i
2

xr
2

x+r± ≥-  

17. รากที่สองของ -7 – 24i  มีค่าเท่ากบัขอ้ใด 
ก. -3 – 4i และ -3 + 4i 
ข. 3 – 4i และ -3 + 4i 
ค. 3 – 4i และ 3 + 4i 
ง. -3 – 4i และ 3 + 4i 
18. จงพจิารณาขอ้ความต่อไปน้ี 
(a) ถา้ z1 และ z2 เป็นรากของสมการ             

z2 + 2z + 4 = 0 แลว้ 1
z

z

2

1
  

(b) ถา้ z1 และ z2 เป็นรากของสมการ           
z2 = I แลว้ 0zz 21 -  
ขอ้ใดกล่าวถูกตอ้ง 
ก. ขอ้ (a) ถูก (b) ผดิ 
ข. ขอ้ (a) ผดิ (b) ถูก 
ค. ขอ้ (a) ถูก (b) ถูก 
ง. ขอ้ (a) ผดิ (b) ผดิ 

19. ผลบวกของรากที่ 3 ของ 1 มีค่าเท่าใด 
ก. 0 
ข. -1 
ค. 1 

ง. i
2
3

2
1
  

20. x3– 4x2  + 9x – 10 = 0  มีเซตค าตอบตาม
ขอ้ใด 
ก. {2, 2 + i, 2 – i}  
ข.  {2, 1 + 2i, 1 – 2i}  
ค.  {2, –1+ 2i, –1 – 2i}  
ง.   {2, –2 + i, –2 – i} 
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แบบทดสอบหลังเรียน เร่ือง การสร้างจ านวนเชิงซ้อน 

ค าช้ีแจง ใหน้กัเรียนเลือกค าตอบทีถู่กที่สุดเพยีง 1 ค าตอบ โดยท าเคร่ืองหมาย   ลงในกระดาษค าตอบ 
1. ขอ้ใดไม่ใช่จ านวนเชิงซอ้น 
ก. (2, 3 ) 
ข. (0, 1) 
ค. (5, 9- )  

ง. (
2
3 , ) 

2. ขอ้ใด ไม่ ถูกตอ้ง 
ก. 2 4- =  4i  
ข. 3 16- =  12i 
ค. 20- =  2 5 i  
ง. 4 12- =  24i 
3. 813   เขียนใหอ้ยูใ่นรูปของหน่วย       
จินตภาพไดอ้ยา่งไร 
ก. 3 – 9i  
ข. 3 + 9i 
ค. -27i  
ง. 27i 
4. จ านวนเชิงซอ้น (–8, –7) เขียนใหอ้ยูใ่นรูป 
a + bi ไดด้งัขอ้ใด 
ก. 8 + 7i 
ข. 8 – 7i  
ค. –8 – 7i  
ง. –8 + 7i 
5. 5 + 225-  เขียนใหอ้ยูใ่นรูปของหน่วย
จินตภาพไดอ้ยา่งไร 
ก. 5 – 15i  
ข. 5 + 15i 
ค. -20i  
ง. 20i 

6. 50-  เขียนใหอ้ยูใ่นรูปของหน่วย          
จินตภาพไดอ้ยา่งไร  
ก. 50i  
ข. 5 + 10i 
ค. 25i  
ง. 2i5  
7. ขอ้ใด ไม่ ถูกตอ้ง 
ก. 5 ไม่เป็นจ านวนเชิงซอ้น 
ข. ค่าของ i ในจ านวนเชิงซอ้น คือ 1   
ค. จ านวนเชิงซอ้น (1, 3) มีส่วนจริงเป็น 1 
และส่วนจินตภาพเป็น 3  
ง. 2 + 6i เป็นจ านวนเชิงซอ้นที่มีส่วนจริงเป็น 
2 และส่วนจินตภาพเป็น 6 
8. ค่าของ i2520 + i2553 + i2012 เท่ากบัจ านวนใน
ขอ้ใด 
ก. 1  
ข. i – 1 
ค. 2 + i  
ง. 3 
9. ค่าของ i + i2 + i3 + i4 + … + i2501 + i2502 
เท่ากบัจ านวนในขอ้ใด 
ก. 1   ข. i – 1 
ค. 2 + i  ง. 3 
10. ขอ้ใดมีค่าเป็นจ านวนจริง 
ก. 9i6  
ข.  2i11 
ค. 4i17  
ง. 7 – 5i
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รายวิชาเสริมทักษะคณติศาสตร์ 4 
รหัสวิชา ค30204 
ระดับช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 5 

เฉลยใบกิจกรรม 
ฝึกทักษะที่ 1 

ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ที ่1 
เร่ือง  การสร้างจ านวนเชิงซ้อน 
โดย นางสาวสุพัฒตา ศรีเมือง 

 
ช่ือ...........................................................................................ชั้น......................เลขที่.......................... 
1. จงเขียนจ านวนเชิงซอ้นต่อไปน้ีใหอ้ยูใ่นรูปของหน่วยจินตภาพ 
 1) 9  
 วธีิท า  9  = 1)(9    
    = 133    
    = 1-3  
  แต่  1  = i 
  ดงันั้น  9  = 3i 
 2) 64  
 วธีิท า      64  = 1)(64    
    = 188    
    = 1-8   

แต่  1  = i 
  ดงันั้น  64  = 8i 
 3) 252   
 วธีิท า  252   = 1)(252    
    = 1552    
    = 1-52   
  แต่  1  = i 
  ดงันั้น  252   = 10i 
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2. จงเติมค าตอบลงในตารางใหถู้กตอ้ง 
 

ข้อ จ านวนเชิงซ้อน วิธีท า เขียนให้อยู่ในรูปหน่วยจินตภาพ 
1 4  122    2i 
2 50  1552   5 2 i 
3 100  11010   10i 
4 121  11111   11i 
5 83   12223   6 2 i 
6 32    132   2 + 3 i 
7 54-    154-   -4 + 5 i 
8 2-7    127   7 - 2 i 
9 495    1775   5  +7i 

10 
3
2

9   1333
2

  2i 
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รายวิชาเสริมทักษะคณติศาสตร์ 4 
รหัสวิชา ค30204 
ระดับช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 5 

เฉลยใบกิจกรรม 
ฝึกทักษะที่ 2 

ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ที ่1 
เร่ือง  การสร้างจ านวนเชิงซ้อน 
โดย นางสาวสุพัฒตา ศรีเมือง 

 
ช่ือ...........................................................................................ชั้น......................เลขที่.......................... 

1. จงหาค่า ik เม่ือ k เป็นจ านวนเตม็บวกต่อไปน้ี 
 

ข้อ ik 
จัดรูป ik ให้อยู่ในรูป i4n+r 
เม่ือ r คือเศษและ n   I+ 

ผลลัพธ์ 

1 i8 i4(2) 1 
2 i13 i4(3)+1 i 
3 i26 i4(6)+2 -1 
4 i31 i4(7)+3 -i 
5 i32 i4(8) 1 
6 i43 i4(10)+3 -i 
7 i21 i4(5)+1 I 
8 i38 i4(9)+2 -1 
9 i99 i4(24)+3 -i 
10 i100 i4(25) 1 

 
สรุป ค่าของ ik เม่ือ k เป็นจ านวนเตม็บวกจะมีค่าแตกต่างกนัเพยีง 4 ค่าเท่านั้น 
 คือ 1 , i , –1 , –i ทั้งน้ีขึ้นอยูก่บัคา่ของ k เน่ืองจากเม่ือ  k  หารดว้ย  4  จะได ้
 k = 4n + r โดยที่ r = 0 , 1 , 2 , 3 เท่านั้น ( r คือเศษ) ดงันั้น 
 ค่าของ ik  หาไดจ้าก 
  1) เม่ือ k หารดว้ย 4 แลว้เหลือเศษ 0 , ik = 4n + 0  = 1 
  2) เม่ือ k หารดว้ย 4 แลว้เหลือเศษ 1, ik = 4n + 1  = i 
  3) เม่ือ k หารดว้ย 4 แลว้เหลือเศษ 2, ik = 4n + 2  = -1 
  4) เม่ือ k หารดว้ย 4 แลว้เหลือเศษ 3, ik = 4n + 3  = -i 
 



63 

2. ใหน้กัเรียนระบายสีฟ้าในช่องวา่งที่มีผลลพัธ ์i ระบายสีเหลือง ในช่องวา่งที่มีผลลพัธ ์–i        
ระบายสีแดง ในช่องวา่งที่มีผลลพัธ ์1 และระบายสีเขียว ในช่องวา่งที่มีผลลพัธ ์-1 
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3. จงหาค่าของ 
 1) i + i2 + i3 + i4  = i + (-1) + (-i) + 1 
    = 0 
 2) 1 + i + i2 + i3 = 1 + i + (-1) + (-i) 
    = 0 
 3) 1 + i + i2 + i3 +… + i13 = 1 + (i + i2 + i3 + i4) + (i5 + i6 + i7 + i8) + (i9 + i10 + i11 + i12) + i13 
         =  1 + 0 + 0 + i 
         = 1 + i 
 4) 1 + i + i2 + i3 +… + i101 = 1 + (i + i2 + i3 + i4) + (i5 + i6 + i7 + i8) +… + (i97 + i98 + i99 + i100) 
             + i101 
          = 1 + 0 + 0 +…+ i 
         = 1 + i 
 5) i10 + i11 + i12 + i13  = (-1) + (-i) + 1 + i 
    = 0 
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รายวิชาเสริมทักษะคณติศาสตร์ 4 
รหัสวิชา ค30204 
ระดับช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 5 

เฉลยใบกิจกรรม 
ฝึกทักษะที่ 3 

ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ที ่1 
เร่ือง  การสร้างจ านวนเชิงซ้อน 
โดย นางสาวสุพัฒตา ศรีเมือง 

 
ช่ือ...........................................................................................ชั้น......................เลขที่.......................... 
 
1. จงพจิารณาคู่อนัดบัในตารางต่อไปน้ีแลว้ตอบค าถาม 

ข้อ โจทย์ 
จ านวนเชิงซ้อน 

เหตุผล 
เป็น ไม่เป็น 

1 (5, 8)   5  และ  8   R 
2 ( 3 ,  1)   3    R 
3 (-7, 25)   -7 และ 25   R 
4 (0 ,  π )   0  และ π  R 
5 (-2.5, 4.8)   -2.5  และ 4. 8   R 
6 (-1 ,  2 )   2    R 
7 (-5 ,  5 )   -5 และ 5    R 
8 ( 3  + 5, 2)   3 + 5 และ 2   R 
9 (1 , 4 )   4    R 

10 ( 9 ,  3
2
1

)   9    R 

 
สรุป จ านวนเชิงซอ้น(Complex number) คือ คู่อนัดบั (a, b) เม่ือ a และ b เป็นจ านวนจริงใด ๆ 
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2. จงเขียนจ านวนเชิงซอ้นต่อไปน้ีใหอ้ยูใ่นรูปของ a + bi 
 

ข้อ 
จ านวนเชิงซ้อนในรูป  

(a, b) 
จ านวนเชิงซ้อนในรูป  

a+ bi 
ส่วนจริง 

a 
ส่วนจินตภาพ 

b 
1 (6, -3) 6 – 3i 6 -3 
2 (4,  3 ) 4 + 3 i 4 3  
3 (0, 8) 8i 0 8 
4 (-5, 0) -5 + 0i -5 0 
5 (2, π ) 2 + π i 2  

 
3. จงเขียนจ านวนเชิงซอ้นต่อไปน้ีใหอ้ยูใ่นรูปของ (a, b) 

ข้อ 
จ านวนเชิงซ้อนในรูป  

a+ bi 
จ านวนเชิงซ้อนในรูป  

(a, b) 
ส่วนจริง a ส่วนจินตภาพ b 

1 12 (12, 0) 12 0 
2 i3  (0, 5 ) 0 5  
3 -9i (0, -9) 0 -9 
4 4 + 3i (4, 3) 4 3 
5 -2 – 2i (-2, -2) -2 -2 

 
สรุป จ านวนเชิงซอ้น (a, b) สามารถเขียนแทนดว้ย a + bi  
 เรียก a วา่ส่วนจริง (real part) ของ  z  และแทนดว้ย Re(z)  
 เรียก b วา่ส่วนจินตภาพ (imaginary part) ของ  z  และแทนดว้ย Im(z) 
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4. ก าหนดจ านวนเชิงซอ้นต่อไปน้ีใหน้กัเรียนเติมค าตอบที่ถูกตอ้งลงในช่องวา่ง 

ข้อ 
จ านวนเชิงซ้อนในรูป  

a+ bi 
จ านวนเชิงซ้อนในรูป  

(a, b) 
ส่วนจริง 

a 
ส่วนจินตภาพ 

b 
1 3 + 0i (3, 0) 3 0 
2 -2 + 0i (–2, 0) -2 0 
3 9 + 0i (9, 0) 9 0 
4 –5 – i (-5, -1) -5 -1 
5 –4 + 6i (–4, 6) -4 6 
6 -2 – 3i (–2 , –3) 2 -3 
7 3 + i ( 3 , i) 3  11 
8 8i (0, 8) 0 8 
9 -7i (0,  -7) 0 -7 
10 -i (0,  -1) 0 -1 

 
สรุป จ านวนเชิงซอ้นที่อยูใ่นรูปของ (a, b) สามารถเขียนแทนดว้ย a + bi  
 เรียก a วา่ส่วนจริง เรียก b วา่ส่วนจินตภาพ  
 1) ถา้ b = 0 จะได ้(a, 0) เขียนแทนดว้ย a เรียกจ านวนเชิงซอ้นน้ีวา่ จ  านวนจริง a  
 2) ถา้ b 0 และ a = 0 จะได ้(0, b) เขียนแทนดว้ย bi เรียกจ านวนเชิงซอ้นน้ีวา่ จ  านวนจินตภาพแท ้ 
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5. ใหน้กัเรียนระบายสีชมพใูนช่องที่มีค่าความจริงเป็นจริง และระบายสีฟ้าในช่องที่มีค่าความจริง
เป็นเทจ็ เม่ือก าหนดให ้ z1 = 3 , z2 = -2i,  z3 = 3 - 2i,  z4 = 2,  z5 = 5i,  z6 = 2 + 5i,  z7 = -1,  z8 =  -4i , 
z9 =  -1 - 4i 
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เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน เร่ือง จ านวนเชิงซ้อน 

ค าช้ีแจง ใหน้กัเรียนเลือกค าตอบทีถู่กที่สุดเพยีง 1 ค าตอบ โดยท าเคร่ืองหมาย   ลงในกระดาษค าตอบ 
1. จ านวนในขอ้ใดไม่ใช่จ านวนเชิงซอ้น 
ก. (2, 3) 
ข. 16-  
ค. (2, 3i)  

ง. 
2

i53
i7












 

2. พจิารณาขอ้ความต่อไปน้ีขอ้ใดกล่าว
ถูกตอ้ง 
(a) ถา้ (3, –2) แลว้เขียนใหอ้ยูใ่นรูป a + bi  
ได ้3 + 2i 
(b) ถา้ -5-3i แลว้เขียนใหอ้ยูใ่นรูป (a, b)      
ได ้(-5, 3) 
ก. ขอ้ (a) และ ขอ้ (b) จริง 
ข. ขอ้ (a) และ ขอ้ (b) เทจ็ 
ค. ขอ้ (a) จริง และ ขอ้ (b) เทจ็ 
ง. ขอ้ (a) เทจ็ และ ขอ้ (b) จริง 
3. ส่วนจินตภาพของจ านวนเชิงซอ้น 2 - 3i 
คือขอ้ใด 
ก. 3i 
ข. 3 
ค. -3 
ง. 2 
4. ให ้a เป็นจ านวนเตม็บวกใด ๆ แลว้ค่าของ 
ia ia+1ia+2ia+3 ตรงกบัขอ้ใดต่อไปน้ี 
ก. –i 
ข. -1 
ค. 1 
ง. i 

5. ขอ้ใดคือค่าของ x และ y จากสมการ         
(2y, 3) + (x, 2x –y)   =   (10, 3) ตามล าดบั 
ก. 1, 2    
ข. 2, 3    
ค. 2, 4    
ง. 4, 2 
6. ถา้ (x, y)(1, -2) = (-7, -16) แลว้จ านวน
เชิงซอ้น (x, y) คือขอ้ใด 
ก. (5, 6) 
ข. (6, 5) 
ค. (5, -6) 
ง. (-6, -5) 
7. ผลบวกของจ านวนเชิงซอ้น  
17 + (5 -7i) + (-9 – 8i) + 4i เท่ากบัขอ้ใด 
ก. 11 – 13i 
ข. - 11 – 13i 
ค. 13 - 11i 
ง. -13 - 11i 
8. ขอ้ใดต่อไปน้ีไม่ถูกตอ้ง 
ก. ส่วนจินตภาพของจ านวนเชิงซอ้น                
( 2 -i)2 คือ -2 2  
ข. ส่วนจินตภาพของสงัยคุของจ านวน
เชิงซอ้น [(4, -9) + (3, -4)] คือ 13 
ค. ตวัผกผนัการบวกของจ านวนเชิงซอ้น         
(3, -5) คือ -3 + 5i 
ง. ค่าของ x และ y ที่สอดคลอ้งกบัสมการ  
y2i2 = (1 – x)2i คือ 1 และ -1 
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9. ถา้ z เป็นจ านวนเชิงซอ้น และ
1z18=36-z3 แลว้ค่าสมับูรณ์ของ z 

เท่ากบัจ านวนใด 
ก. 2 
ข. 6 
ค. 4 
ง. 8 
10.  ให้ z1 และ z2  เป็นจ านวนเชิงซอ้นใด ๆ  
และ 

1
z เป็นสงัยคุของ  z1   พจิารณาขอ้ความ

ต่อไปน้ี 

(a)   
1z = 

1
z = 

1
z-  

(b) 21 z+z    =   
1z  + 

2z  

(c) 21 zz      =   1z   2z  
ขอ้ใดต่อไปน้ีถกูต้อง 
ก. ขอ้ (a), (b) ถูกตอ้ง   
ข.  ขอ้ (b), (c) ถูกตอ้ง 
ค ขอ้ (a), (c) ถูกตอ้ง   
ง.  ขอ้ (a), (b) และ (c) มีขอ้ถูกเพยีงขอ้เดียว 
11. จากกราฟที่ก  าหนดใหค้ือสมการขอ้ใด 
 
 
 
 
ก. 3z  =1           
ข. 2i-3z  = 1 
ค. 6iz  = 2     
ง.    z + z  = 4                   
 
 

12.ขอ้ใดคือรูปเชิงขั้วของ  –2 + 2 i3  

ก. 4(cos 120  + isin 120 )  
ข.  3(cos 120  + isin 120 ) 
ค. 3 (cos 120  + isin 120 ) 
ง. 2 (cos 120  + isin 120 ) 

13. ขอ้ใดคือค่าของ  




cis2252

cis54083
    

ก.    3 – 3i   
ข.    –3 – 3i   
ค.   –3 + 3i   
ง.    3 + 3i 
14. ขอ้ใดคือค่าของ (1 + i3 )7 

ก. –64  + 64 i3   

ข. 64  + 64 i3    

ค. 64  – 64 i3    

ง. –64  – 64 i3  

15. ผลคูณของรากที่สองจ านวนเชิงซอ้น       
3 + 4i มีค่าเท่าไร 
ก. -3 - 4i 
ข. 3 – 4i  
ค. -3 + 4i 
ง. 3 + 4i 
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16. ก าหนดจ านวนเชิงซอ้น z = x + yi รากที่
สองของจ านวนเชิงซอ้นที่ก  าหนดใหส้ามาหา
ไดจ้ากขอ้ใด 

ก. 0y:i
2

xr+
2

x+r± ≥  

ข. 0<y:i
2

xr+
2

x+r±  

ค. 0>y:i
2

xr
2

x+r± -  

ง. 0y:i
2

xr
2

x+r± ≥-  

17. รากที่สองของ -7 – 24i  มีค่าเท่ากบัขอ้ใด 
ก. -3 – 4i และ -3 + 4i 
ข. 3 – 4i และ -3 + 4i 
ค. 3 – 4i และ 3 + 4i 
ง. -3 – 4i และ 3 + 4i 
18. จงพจิารณาขอ้ความต่อไปน้ี 
(a) ถา้ z1 และ z2 เป็นรากของสมการ             

z2 + 2z + 4 = 0 แลว้ 1
z

z

2

1
  

(b) ถา้ z1 และ z2 เป็นรากของสมการ           
z2 = I แลว้ 0zz 21 -  
ขอ้ใดกล่าวถูกตอ้ง 
ก. ขอ้ (a) ถูก (b) ผดิ 
ข. ขอ้ (a) ผดิ (b) ถูก 
ค. ขอ้ (a) ถูก (b) ถูก 
ง. ขอ้ (a) ผดิ (b) ผดิ 

19. ผลบวกของรากที่ 3 ของ 1 มีค่าเท่าใด 
ก. 0 
ข. -1 
ค. 1 

ง. i
2
3

2
1
  

20. x3– 4x2  + 9x – 10 = 0  มีเซตค าตอบตาม
ขอ้ใด 
ก. {2, 2 + i, 2 – i}  
ข.  {2, 1 + 2i, 1 – 2i}  
ค.  {2, –1+ 2i, –1 – 2i}  
ง.   {2, –2 + i, –2 – i} 
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เฉลยแบบทดสอบหลังเรียน เร่ือง การสร้างจ านวนเชิงซ้อน 

ค าช้ีแจง ใหน้กัเรียนเลือกค าตอบทีถู่กที่สุดเพยีง 1 ค าตอบ โดยท าเคร่ืองหมาย   ลงในกระดาษค าตอบ 
1. ขอ้ใดไม่ใช่จ านวนเชิงซอ้น 
ก. (2, 3 ) 
ข. (0, 1) 
ค. (5, 9- )  

ง. (
2
3 , ) 

2. ขอ้ใด ไม่ ถูกตอ้ง 
ก. 2 4- =  4i  
ข. 3 16- =  12i 
ค. 20- =  2 5 i  
ง. 4 12- =  24i 
3. 813   เขียนใหอ้ยูใ่นรูปของหน่วย       
จินตภาพไดอ้ยา่งไร 
ก. 3 – 9i  
ข. 3 + 9i 
ค. -27i  
ง. 27i 
4. จ านวนเชิงซอ้น (–8, –7) เขียนใหอ้ยูใ่นรูป 
a + bi ไดด้งัขอ้ใด 
ก. 8 + 7i 
ข. 8 – 7i  
ค. –8 – 7i  
ง. –8 + 7i 
5. 5 + 225-  เขียนใหอ้ยูใ่นรูปของหน่วย
จินตภาพไดอ้ยา่งไร 
ก. 5 – 15i  
ข. 5 + 15i 
ค. -20i  
ง. 20i 

6. 50-  เขียนใหอ้ยูใ่นรูปของหน่วย          
จินตภาพไดอ้ยา่งไร  
ก. 50i  
ข. 5 + 10i 
ค. 25i  
ง. 2i5  
7. ขอ้ใด ไม่ ถูกตอ้ง 
ก. 5 ไม่เป็นจ านวนเชิงซอ้น 
ข. ค่าของ i ในจ านวนเชิงซอ้น คือ 1   
ค. จ านวนเชิงซอ้น (1, 3) มีส่วนจริงเป็น 1 
และส่วนจินตภาพเป็น 3  
ง. 2 + 6i เป็นจ านวนเชิงซอ้นที่มีส่วนจริงเป็น 
2 และส่วนจินตภาพเป็น 6 
8. ค่าของ i2520 + i2553 + i2012 เท่ากบัจ านวนใน
ขอ้ใด 
ก. 1  
ข. i – 1 
ค. 2 + i  
ง. 3 
9. ค่าของ i + i2 + i3 + i4 + … + i2501 + i2502 
เท่ากบัจ านวนในขอ้ใด 
ก. 1   ข. i – 1 
ค. 2 + i  ง. 3 
10. ขอ้ใดมีค่าเป็นจ านวนจริง 
ก. 9i6  
ข.  2i11 
ค. 4i17  
ง. 7 – 5i 
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